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摘要 : 利用 初等 解析 的 方法 研究 了 复合 
出 了 一 个 较 强 的 渐 近 公式 。 


函数 S( (站 ) 与 数论 函数 U( 门 的 均 方差 均值 分 布 ,并 
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] 引 言 言及 结论 


美 籍 罗马 尼 亚 著 名 的 数论 专家 Smarandache 教 
授 在 文献 叫 中 提出 Smarandache 本 数 S(m) , 丁 数 $ 
(z) 定义 为 有 最 小 的 正 整数 m”, 使 得 "1m!，, 即 S(m) 
=minf me: 关 Enlmi 例如 它 的 前 几 项 S( 1) =1， 
S(2) =2,S(3) =3,S(4) =4,S(5) =5,S(6) =3，5$ 
(7) =7,S$(8) =4,S(9) =6,S(10) =5,…。 由 5$ 


(z) 的 定义 我 们 容易 推出 : 若 ”= Pi“p”2…7“ 是 
的 标准 分 解 式 ,那么 S(n) = max{fS(P”)}。 关 于 


Smarandache 本 数 S( >”) 的 相关 性 质 , 许 多 学 者 进行 
了 研究 ,同时 获得 了 一 些 有 价值 的 结果 。 例 如 : 文 
外 证 明了 如 果 ”是 一 个 素数 ,那么 有 5L(m) = 
(7m) ,这 里 SL( m”) 是 Smarandache LCM 本 数 。 
王 永 兴 教 授 在 文 由 中 研究 了 S( m) 的 均值 性 
给 出 了 它 的 渐 近 公式 : 


2 站 
多 


本 虽 全 个 1nx | 人 ] 

此 外 , 徐 哲 峰 在 文 狼 中 研究 了 Smarandache 画 
数 ( m) 与 款 的 最 大 素 因数 P( 站) 的 均 方 差 的 均值 问 
题 ,得 到 了 渐 近 公式 : 


() 二 
| 


(Sm -P( 加 ) = 
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其 中 &( 5) 表示 Riemann Zeta - 函数 。 

若 VAeN'E=E2,VneNnE=2, 如 果 岂 (nm) 是 
满足 六 (站 xm 为 完全 大 次 方 的 最 小 正 整数 , 则 称 必 
(z) 为 导 的 大 次 补 数 画 数 。 而 对 于 数论 本 数 V( 7) 
定义 为 :UV(1) =1; 7 >1 时 , 若 志 = 六 “22…D “是 半 
的 标准 分 解 式 , 则 Cf 站 = max{ aiPiyaspPa，…oop。 
本 文 的 主要 目的 是 研究 复合 本 数 S( 六 ( m) ) 与 数论 
画 数 V(zm) 的 均 方 差 均 值 分 布 , 同时 得 到 了 一 个 较 
强 的 渐 近 公式 。 

定理 ” 设 4>=2 是 一 个 给 定 的 整数 ,那么 对 于 任 
意 实 数 x*=3, 有 渐 近 公式 
Y(S( 刀 (由 -( 人 -IUD) = 
| 了 、 | 


其 中 xs) 是 Riemann zeta - 西数 。 


引 理 ” 设 4>=2 为 给 定 的 整数 ,那么 对 于 任意 实 
数 *=3, 有 估计 式 


束 ， 


(8( 六 可) -(E-UD OU) < < 已 盖 
姥 委 区 1nx 
P( <n3 
证 明 : 若 盖 = 六 "22 “是 半 的 标准 分 解 式 ， 


波 ( 1986 一 ) 男 ,陕西 榆林 人 ,延安 大 学 在 读 硕士 研究 生 。 


有 关 Smarandache 复合 函数 的 一 个 均 方 差 问 题 53 


第 2 期 
设 包 (由 = 户 pp 那么 弛 ( 儿 ( 丰 ) = max 
{S(P5)}， 在 这 里 我 们 令 Bp = max{f BiPiyB2ps … 


BD。 
注意 到 $( (>z) ) 和 即 达 和 如 , 当 最 大 素 因 数 忆 
(zm) 在 的 标准 分 解 式 中 的 方 宕 为 1 时,S$( 刀 (mn) ) 
=( 有 -1)P(n) ,这 时 有 
卫 (SC 人 (A) (EBDCO) << 


lnx” 

于 是 完成 了 引 理 的 证 明 。 
3 定理 的 证 明 

为 了 完成 定理 的 证 明 , 我 们 将 区 间 所 有 在 人， 
刘 的 正 整 数 ”分 为 以 下 的 五 个 子 集合 : 

4:P(m >vn, 且 m=mPl(7m) ;mm <P(Pm) ;B: 7 
<P(m) 二, 且 半 =7P2(7) 六 下 人 亢 和 远志 < 卫 
(站 二 且 用 = 7pi 忆 (7) ) D1 是 素数 ; 忆 : 1 <P(7m) 
<v, 且 有 7 =mP(n) m =dq40o2…94 是 mm 的 标 
准 分 解 式 , 且 yi 大 心 ; 

天 : P(7) 友信 

显然 若 zs4, 有 SS( 凡 (7z) ) =( 丰 -1)P(n 而 
此 时 的 (由 = P( 吕 ,那么 我 们 可 以 推出 (S( 
( 思 ) -=-(-1) UV(m) =0, 类 似 的 , 若 zsC, 有 3 
(入 (m) =(-1)P(n)，, 且 此 时 V(n) =P(n) ， 那 
么 有 

(sm) -(E-D OA) -0 

现在 我 们 来 讨论 在 集合 中 中 的 情况 : 

当天 >2 时 ,有 5S( 包 (说 ) =( 大 -2) P(m ,于 是 有 
号 《8 而 同 ) (= 可 动 ) 


太 了 记 < < 大 


了 天 万 


<P( 站 <V 
= 也 (SP ) -2( 人 -DRO) 
TD 三 X 
1 
(mp2) 3 <p< Wap2 
=712 = 太 2 7， (1) 
ID“ 近 和 区 m2 <712 三 一 


-4 了 Y P+0|( 寺 )， (2) 


在 这 里 我 们 利用 Abel 求 和 公式 以 及 素数 定理 


回 


z( 习 = 31= 放 +0|; 才 -可 得 
万 <X 1nx 1n 5 
沁 := -722Tr( mm) - 
本 忆 
FA 2y7( 旋 四 


结合 (1) ,(2) ,(3) 式 , 同 时 由 于 三 < 人 


2 》 
也 和 


最 后 ,我 们 讨论 集合 忆 的 情况 : 易 知 S( 六 (z) ) 
=(5-1)P(n ,此 时 V(m 有 两 种 情形 , 且 根 据 情 
况 只 取 其 中 一 种 , 即 VC(z) =9 B, 或 者 wz) = 已 
( z) ,无 论 哪 一 种 情形 都 有 

了 (8( 吧 加 ) -ED OA)2= 


瑟 (( 人 -DR (EU 


艺 


ED 也 


< < UDP < < 瑟 OP() 


站 信人 本 1 之 受 1 之 2 [5 率 际 O 和 O 有 2 人 
7 有 三 区 本 过 : 人 < 二 @@ 十 十 十 
ee 人 lnx 1n2x lnx 
流 <p<wW 工 3 工 
二 了 jx 二 二 二。 7 和 
< < 有 了 疡 < < 有 尼 . 工 二 << lnxz) 3”2 lnx 1 
2 人 
an 于 是 定理 得 证 。 
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Abstract: The main purpose of this paper is using the elementary and analytic methods to study the average variance 
mean value problem involving the 下. Smarandache composite function S( (7z) ) and a number theory function L7 


(m) ,and give a sharper asymptotic formula for it. 
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